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жалақысынан көп. Осы ара қатынасты экономиканың алтын заңы 
дейді.   
   y=f(x)  функциясы қандай да бір уақыт мезетінде у 
өндірілген өнім көлемінің  х адам еңбегінен  тəуелділігін сипаттаса, 
онда )(xf ′  шаманы х нүктесіндегі шектік еңбек өнімділігі деуге 
болады. 

 
Функция иілгіштігі (Эластичность функции) 

 
 y=f(x)  функциясы у шаманың х шамадан тəуелділігін 
білдірсін.  Тəуелсіз аргумент x∆  шамаға өзгергенде тəуелді 
айнымалы да  у∆  шамаға өзгереді. Мынадай сұрақ туындайды, у 
тəуелді айнымалының х аргумент өзгерісіне деген иілгіштігін 
қалай өлшеу керек. Бір айнымалының екінші айнымалыға əсерін 
сипаттайтын шама ретінде туындыны алуға болады. Ол 
функцияның аргумент өзгерісіне қатысты өзгеріс жылдамдығын 
сипаттайды. Бірақ экономикада бұл қолайсыздау, себебі ол 
шамаларды немен өлшейтінімізге байланысты. Мысалы, қандай да 
бір затқа деген q сұраныс функциясының оның  p бағасынан 

тəуелділігін алсақ, онда туынды  
p
qq

p ∆
∆

=′
→∆ 0

lim   мəні (баға теңгемен 

өлшенгенде) сұраныс немен өлшенетіндігіне байланысты. Егер кг 
өлшенсе, туынды кг/тг, ал центенермен өлшенсе ц/тг болады. Баға 
бірдей болғанымен, туынды мəндері əртүрлі. Сондықтан 
экономикада   бір айнымалының екінші айнымалы өзгерісіне деген 
сезімталдығын өрнектейтін өлшем бірліксіз шама енгізіледі. Ондай 
шама ретінде айнымалылардың абсолюттік өзгерістерінің xy ∆∆ :  
қатынасы емес, олардың салыстырмалы немесе проценттік 
өзгерістерінің қатынасын алады, яғни  
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 Анықтама. у айнымалының х айнымалы өзгерісінен 
иілгіштігі немесе y=f(x)  функциясының иілгіштігі 
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(эластикалығы) деп олардың салыстырмалы немесе проценттік 
өзгерістерінің қатынасының шегін айтамыз, яғни  
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)(yEx  функция иілгіштігі х аргумент 1% -ке өзгергенде (х-тен 

1,01х шамаға)  у функциясы қанша процентке өзгеретінін 
сипаттайды. 

Дифференциалдар  кестесі.   u=g(x) дифференциалданатын 
функция болсын. Сонда 

 
№№ y=f(x) y=f(u(x)) 
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4 ( ) aaa xx ln=
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′ u′⋅  
5 ( ) xx ee =
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′ u′⋅  
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xa ln
1log =′ , 0<a≠ 1 ( )
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1log =′ u′⋅  
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x
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u
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8 ( ) xx cossin =′  
 

( ) uu cossin =′ u′⋅  

9 ( ) xx sincos −=′  
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ФУНКЦИЯ ДИФФЕРЕНЦИАЛЫ 
 

Функция шегінің анықтамасына сүйеніп туынды табу 
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lim)(  формуласын мынадай түрде көшіріп жазуға болады:  
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 мұндағы )(xα  - ақырсыз аз шама, яғни 0)(lim

0
=
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x

x
α . Түрлендірейік,  

 
xxxfу ∆+∆′=∆ α)( , 

 
мұндағы xxf ∆′ )(  - функция өсімшесінің сызықты бөлігі деп 
аталады жəне ол x∆  өсімшеге пропорционал. Ал x∆α  шама екі 
ақырсыз аздың көбейтіндісі ретінде x∆ өсімшеге қарағанда жоғары 
ретті ақырсыз аз шама болады.  
 Анықтама. Функция өсімшесінің сызықты бөлігі 
функция дифференциалы деп аталады да,  dy  деп белгіленеді. 
Сонымен,  

xxfdy ∆′= )(  
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y=x функциясының дифференциалын табайық: xxxxdy ∆=∆=∆′= 1 . 
Демек аргумент дифференциалы оның өсімшесіне тең екен. Олай 
болса функция дифференциалын мынадай түрде жазамыз: 
 

dxxfdy )(′=      (4) 
 

Егер аргумент өсімшесі абсолют шамасы бойынша аз шама 
болса, онда функция өсімшесі мен дифференциалы  жуық 
шамамаен тең болады, яғни   dyу ≈∆ . Түрлендірейік, 

dyxfxxfу ≈−∆+=∆ )()( . Осыдан,  
 

dхxfxfxxf )()()( ′+≈∆+        (5). 
 

(5) формуламен функцияның мəнін жуықтап есептейді. 
Неғұрлым x∆  аз болса, соғұрлым формула дəлірек болады. 

 
 


