13- дәріс.  Параметрі бар теңдеулер мен теңдеулер жүйесі

Әр тақырыпты оқыту барысында мұғалімнің теориялық материалмен қатар сол тақырыпқа қатысты есептерді шешудің түрлі әдіс-тәсілдерін қарастыратындығы белгілі. Бірақ мектеп оқушыларының басым бөлігінің қарапайым теңдеулер мен теңсіздіктерді шешудің өзін шала меңгеретіндігі шындық. Теңдеулер шешімін анықтау, көп жағдайда, белгілі бір қалыпта жүзеге асырылса, ал теңсіздіктердің шешімін анықтау барысында қосымша көптеген жайттарды ескеріп отыру қажет. Сондықтан теңсіздіктердің шешімін анықтау тәсілдерін меңгеру оқушы үшін көп қиындық тудырады. Көп жағдайда олар барлық аралық түрлендірулерді дұрыс орындағанымен, теңсіздіктің шешімін нақты анықтау кезеңінде қателіктерге ұрынады. Ол қателіктер оқушы зейінінің төмендігінен, немесе оның берілген теңсіздіктің өзіндік ерекшіліктерін дұрыс түсінбегендігінен туындайды. Теңсіздіктің шешімін анықтау үшін оның ерекшіліктерін ескере отырып, дұрыс тәсіл қолдана білуі қажет, ал оқушылардың басым бөлігінің оған шамасы келе бермейді.
	Шешу жолы алгоритмдік сипаттағы есептерді шығару оқушылар үшін біршама жеңіл. Ондай есептердің шешімін анықтау оқушыдан белгілі әдіс-тәсілді нақты жағдайда қолдана білуді, сонымен қатар берілген есепті қарапайым амалдар орындауды қажет ететін жағдайға түрлендіре отырып, есеп шешімін жоспарланған жолмен аяғына жеткізе білуді талап етеді. Осындай әдістердің бірі интервалдар әдісі.





Интервалдар әдісі негізінен    түріндегі теңсіздіктерді шешуде қолданылады, мұндағы  - -ші ретті, ал  - -ші ретті көпмүшеліктер.
Теңсіздіктерді шешудің интервалдар әдісі алгоритмдік сипаттағы әдіс болғандықтан, оны тек жоғарыда аталған теңсіздіктерді шешуде ғана емес, сонымен қатар кейбір көрсеткіштік, логарифдік, иррационал теңсіздіктерді шешуде де қолданған тиімді болары сөзсіз. Аталған теңсіздіктерді шешудің жолдары сан алуан. Оларды математикалық қабілеті жоғары, арнайы мектептерде білім алатын оқушылардың жақсы меңгеріп шығуларына мүмкіншіліктері бар. Ал теңсіздіктерді шешуді оқушылардың басым бөлігіне біршама дұрыс меңгерту үшін интервалдар әдісінің тигізер септігі мол. Әрине бұл әдіспен барлық теңсіздіктерді шешуге болмайтындығы анық.
Теңсіздіктерді шешудің интервалдар әдісін кейбір көрсеткіштік, логарифмдік, иррационал теңсіздіктерді шешуде қолданудың жолдары талданады.
Әдісті оқушыларға меңгерту үшін оны келесідей кезеңдерге бөлген дұрыс.
1. 
 Теңсіздікті оның бір жағында ноль болатындай түрге келтіреміз. Анықтық үшін оң жағында ноль болсын .
2.  Теңсіздіктің сол жағындағы өрнектің нөлдерін және үзіліс нүктелерін, яғни анықталу облысына тиісті функцияның алымы мен бөлімінің нөлдерін анықтаймыз.
3.  Табылған сандарды сандар өсіндегі сәйкес нүктелер арқылы белгілейміз, яғни сандар өсін интервалдарға бөлеміз.
4. 

 Интервалға тиісті кез келген   санын алып, оны оң жағында нөл тұрған теңсіздіктің сол жағындағы өрнекке қойып, оның таңбасын, яғни   дің таңбасын, анықтаймыз.
5.  Таңбасы берілген теңсіздік таңбасымен сәйкес аралықтар, теңсіздіктің шешімі болады.
Аталған тәсілдің қалай қолданылатынын мысалдармен көрсетейік.
Негізінен математика жаратылыстану-ғылыми, инженерлік-техникалық және гуманитарлық зерттеулерде негізгі рөл атқарады. Ол білім берудің барлық салаларында сапалы есептеулер мен зерттеулер жүргізудің құралы ғана емес, сонымен қатар ұғымдар мен мәселелерді дұрыс әрі нақты тұжырымдау, пайымдаудың, терең зерттеудің әдісі болып қалыптасты.
Математикалық білім беруді бәсекеге қабілетті,  жан-жақты, терең ойлы, зерделі болашақ кәсіби маманды даярлап шығуда іргелі пән ретінде қарастыруға болады. Сонымен бірге есептер шығарудың әдістемелік негіздері әр түрлі қолданбалы есептерді шешудің бірден-бір көзі ретінде танылады. Сондықтан аталмыш курстың міндеті тек анықтама, теорема, олардың дәлелдеулері, арасындағы байланыс, есептерді шешу тәсілдері сияқты мәліметтерді беріп қана қоймай, оларды өмірмен байланыстыра отырып, нақтылы мәселені шешуге жұмсау, қолдану болып табылады. Сонымен қатар курстың міндетіне студенттерге логикалық ойлау мен математикалық мәдениетін дамыту, таным көкжиегін кеңейту жатады. Ол арқылы студент өздігінен ғылыми-зерттеу жұмыстарын, математикалық талдау жасауды, компьютерде математикалық модельдеу жолдарын құруды, белгілі бір есепке, мәселеге, құбылысқа математикалық моделін жасау арқылы бағдарламалау жолын таңдайды. 
Параметрі бар теңдеулер мен теңсіздіктерді, параметрдің қандай да бір мәнін алып шығару еш қиындық тудырмайды. Ал тікелей шығару, оқушыдан қалыпты есептерді шығарғандағыдан өзгеше жол іздеуді талап етеді. Көп жағдайда, есеп шартының әдеттегі теңдеуді шеш, немесе теңсіздікті шеш дегеннен өзгеше тұжырымдалуы да, оқушы үшін қиындық тудырады.
Енді сонай есептердің шешімін анықтаудың әдіс-тәсілдеріне нақтырақ тоқталайық.
Енді осындай есептердің бірнешеуін қарастырайық.


1-есеп.   теңдеулер жүйесінің жалғыз шешімі болатындай -ның  мәндерін анықтаңыз. 


Шешуі. Жүйенің бірінші теңдеуін 3-ке көбейтіп екіншісімен мүшелеп қоссақ           немесе   теңдеуін аламыз. Соңғы теңдеуді 

 



түрінде өрнектеу қиындық тудырмайды. Осыдан,  болғанда теңдеулер жүйесінің жалғыз шешімі ,  екендігін көреміз.


2-есеп.   теңдеулер жүйесінің екі нақты шешімі болатындай -ның  мәндерін анықтаңыз. 
Шешуі.  Теңдеулер жүйесін келесідей түрлендірейік:



Екінші теңдеуден біріншісін шегерсек  теңдеуін аламыз. Соңғы теңдеудің шешімдері 



.  Ал,  болғандықтан . Сондықтан берілген теңдеулер жүйесі келесі теңдеулер жүйесімен эквивалентті:



            Осыдан     

Егер  болса, теңдеулер жүйесінің екі шешімі болады.

Соңғы теңсіздіктің шешімі   екенігін анықтау қиын емес.

Демек,  болғанда беріген теңдеулер жүйесінің екі нақты шешімі бар.



3-есеп.   теңдеулер жүйесінің кез келген шешімі   шартын қанағаттандыратындай -ның  мәндерін анықтаңыз. 
Шешуі.  Берілген жүйеден, оның екінші теңдеуінен біріншісін шегеріп, келесі  теңдеулер жүйесіне көшейік:




 теңдеуінен болатынын көреміз.




1)   болса, онда  болады. Ал,  болғандықтан  бола алмайды.


2)  болса, онда  болады. Онда беріген жүйенің шешімі 





Ал,  болғандада . Бұл шешім    шартын қанағаттандырмайды.





3) ,   болса, онда . Осыдан.  , .


Сонымен,  болса теңдеулер жүйесінің кез келген шешімі  шартын қанағаттандырады. 
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