12- дәріс. Параметрі бар теңдеулер мен теңсіздіктер
Параметрі бар теңдеулер мен теңсіздіктерді шығару, мектеп курсындағы қалыпты есептерге қарағанда, оқушылар үшін біршама қиындық тудыратыны белгілі. Мұндай есептердің математиканың өз ішінде болсын, басқа салалардағы қолданылуларында болсын қандай роль атқаратынын ескерсек, аталған тақырыпқа ерекше көңіл бөлу кректігі туындайды.
Оқушының параметрі бар теңдеулер мен теңсіздіктерді ойдағыдай шығара білуі, оның логикалық ойлау қабілетінің жоғары екендігінің бір көрсеткіші. Ол  оқушының болашақта қай салада болмасын оқуын әрі қарай табысты жалғастыра алатынына сенуімізге болады.


Мектеп бағдарламасында параметрі бар теңдеулер мен теңсіздіктер қастырылмайды деуге болмайды.  теңдеуі екі параметрлі, ал  теңдеуі үш параметрлі  теңдеулер. Қай жағдайда теңдеудің шешімі бар екендігі параметрлерге қатысты анықталатындығы белгілі. 
Параметрлердің қандай мәндерінде теңдеудің немесе теңсіздіктің шешімі бар екендігін анықтау, есеп шешімін іздестіруді күрделендіретіндігі айқын. Ал ол қиындықтардан шығудың жолын іздестіру, оқушыдан берілген есеп шартына жан-жақты талдау жасауды, математиканың әр саласы бойынша игерген ұғымдар мен түсініктерді жүйелеуді қажет етеді. Бұл дегеніміз, есеп шешімін іздестіруді формальді түрде жүргізуден арылудың бір жолы болып табылады.
Өкінішке орай, мектеп бағдарламасында қалыпты параметрі бар есептердің өзіне де онша көңіл бөлінбейді. Ондай есептерді шығарудың жолдарын оқушының өз бетімен игеруі екіталай. Параметрлері бар көптеген есептерде, берілген теңдеудің немесе теңсіздіктің шешімін табу талап етілмейді, тек қана параметрлердің қандай мәндерінде есептің шешімі бар, немесе жалғыз шешімі бар, немесе шешімдері қандай да бір жиынға тиісті екендігін т.с.с. анықтау қажет болады.
Енді сонай есептердің шешімін анықтаудың әдіс-тәсілдеріне нақтырақ тоқталайық.


1-есеп.   -ның қандай мәндерінде  теңдеуінің түбірлері айырымының абсолют шамасы  6-ға тең?




Шешуі. Квадрат теңдеу түбірлерінің айырымы    болғандықтан,  . Есеп шарты бойынша . Демек, 
2-есеп.    а-ның қандай мәндерінде 


теңдеуінің бүтін шешімдерінің саны 4-тен кем емес?



Шешуі.  Берілген теңдеудің сол жағындағы өрнек -тің барлық мәндерінде теріс емес болғандықтан , яғни .
Теңдеудің сол жағындағы өрнекті түрлендірсек


теңдеуін аламыз. Соңғы теңдеудің шешімін үйреншікті интервалдар әдісімен немесе модульдің геометриялық мағынасын пайдаланып анықтауға болады.









Модульдің геометриялық мағынасын ескерсек, есеп координт өсі бойынан,  және  нүктелерінен ара қашықтықтарының қосындысы , яғни  кесіндісінің ұзындығына тең болатын нүктелерді анықтауды талап етеді. Аталған шартты тек қана  кесіндісіне тиісті нүктелер ғана қанағаттандыратындығы айқын.  аралығына тиісті бүтін сандар  болғандықтан . Демек, есеп шартын  мәндері қанағаттандырады.

3-есеп.    

теңдеуінің кем дегенде бір шешімі болатындай, -ның барлық мәндерін табыңыз.
Шешуі. Берілген теңдеуді түрлендірсек, келесі теңдеді аламыз:

.


 болса теңдеудің шешімі жоқ. Сондықтан . Онда

.


 болғандықтан, .


4-есеп.   -ның қандай мәндерінде 
теңдеуінің шешімі бар?
Шешуі. Берілген теңдеудің сол жағындағы өрнекті келесідей түрлендірейік:




 теңдеуін -ке қатысты шешсек, онда, 





 болғандықтан,  Демек, .


5-есеп.  -ның қандай мәндерінде    
теңдеуінің шешімі бар?
Шешуі. Берілген теңдеудің сол және  оң жағындағы өрнектерді келесідей түрлендірейік:






Сонда,     теңдеуіне келеміз.    болатындықтан, 


    немесе,         болады.


Соңғы теңдеудің шешімі бар, егер    болса.  Осыдан  


 немесе   

Бірінші теңсіздіктер жүйесінің шешімі , ал екіншісінің шешімі жоқ. 

Демек, .


6-есеп.   -ның қандай мәндерінде    
теңдеуінің шешімі жоқ?
Шешуі.  Берілген теңдеудің сол жағындағы өрнекті келесідей түрлендірейік:




Сонда  немесе   теңдеуіне келеміз.

 болғанда соңғы теңдеудің шешімі болмайтындығы белгілі. 

Демек,     .

Әдебиеттер тізімі 
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1. Бабинская И.Л. Задачи математических олимпиад. М.,1975.
2. Гальперин Г.А., Толпыго А.К. Московские матем. олимпиады.  М.Просвещение,1986.
3. Ли В.А. Нестандартные задачи школьного курса математики. Астана 1998.
4. Аубакир Б.У., Сыздыкова З.Н.Математикалық жарыстар есептерi.  
Қосымша әдебиеттер:
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7. Петраков И.С. Математические олимпиады школьников. М.:Просвещение,1982.
8. Шарыгин И.Ф. Факультативный курс математики. М.Просвещение,1989.
9. Темірғалиев Н., Әубәкір Б. ж.б.. Алгебра және анализ бастамалары. Орта мектептің жаратылыстану және физика-матем. бағытындағы 10-11 сыныптарына арналған оқулық, Алматы. «Жазушы», 2002.
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