bakpuiay-cbIHAK MaTepuajaapbl

1. CemecTpJiik TancsipmaJiap

CTyneHTTepIiH SpKaiChIChl KEKE CEeMECTPJIiK TalChipMa OpbIHIAyFa MIHAETTI XKOHE OJ
TarChIpMaHblH HYCKACHIHBIH HOMIPI CTYICHTTEpAiIH cabaKKka KaTbICyblH €CEelKe ajaThlH
KYpHaJIJIarbl PETTIK HOMipl MeH Oipaeit 6omybl kepek. CeMecTpIiK TarchlpManap 9JeTTe JKeKe
JONTepre OpbIHAAIAIbI.

Bepinren Tanceipmanapiarbl HOMipJep PETiH CaKTail OTHIPBIN HISIIIMAEP] XKa3bLIyhl THIC.

EcenTi mirapmac OypbIH OHBIH OepiinyiHIeri OapibIK IapTTapAbl kKa3blll KOPCETY KEpPeK.
Erep OipHemnie ecenTid TYXKbIpbIMAaManapsl 0ipjeit 0oica, oHa oJapAbIH OapibIFbIHA Oip-aK peT
OeplsireH mapTTapabl He CYPaKThl KOPCETYre 00JIaIbl.

Ecenrepaiy memiMaepin O0apiblK amannap MEH OJapAblH OpBIHAATY ATaNTapblH CaKTaii
OTBIPBIIN TOJBIK TYCIHIPIN Ka3bIMl HIBIFY TaJan eTiieni. TekcepiireH TarchipMaiapsl alFaHHAH
KeliiH, OHBIH KaTesiepi 00Jica OHBI KaliTa/laH MIBIFAPBIIN OTKI31y KEePEeK.

Herisri apeduer

Psa6ymxo A. I1., bapxatoB B. B., Jlepxasen B. B., lOpyts U. E. UnnuBuayansHbie 3a1aHUs
II0 BRICIIEH MaTeMaTuKe: MUHCK: «BpImmiiias mkomna», 2002, - T. 1-3.

Nel.

2 X+2
1. Unrterpangay petin e3repTiHi3. Cbi30aMeH KOPCETIHI3: I dx j f(x,y)dy
-1 x2

2. HunuHApITiK KOOpAMHATAIAPFA KOIIHI3. J‘ J' J' (X2 + y2 + 22)dxdydz
\Y

Vix?+y?2=16,z=-12=0,x>0

3. KuCBIK CBI3BIKTHI HHTETPAJ/Ibl €CENTEHI3: I(ZX + y)dx—(2y — x)dy
L

L:x*=y A1) B(2,4)
4. Biprekti aeHeHiH OX ociHe KaTBICTBHICTBI MHEPLIMS MOMEHTIH €CeNTEeHI3:
2x—-3y=0,x=0,y=2y=1.
5. Y1 eceni MHTETpaiblH KOMEriMeH JIeHeH H KeseMiH TaObIHbI3. Chl30aMeH KOpCeTiHi3.
2=0,z2=x*,x+y=2,y=0
Ne2.

3

4 X
1. Unrerpangay petin e3repTiHi3. Chi30aMeH KOPCETiHI3: J dxj f(x,y)dy

0 X2

2. HumuHapiik KoopAWHATAIapFa KeIlliHi3. Hj zdxdydzV :z=2-x*-y?,z=0
\

3. KUCBIK CBI3BIKTHI HHTETPAJIIBI €CETITCHI3:

_[(2xy2 —1)dx — (3xy* +5)dy L: %x =y A(21) B(4,2)
L

4. BipTeKTi ACHEHIH aybIPIIbIK OPTACHIH TAOBIHBI3: Y = 2X — X2, y=0, y=1
5. Y eceni MHTETpaNIIbIH KOMETIMEH JACHEHIH KoeMiH TaObIHbI3 ChI30aMeH KOPCETIHI3.
2=3,z=x*y=1,y=0x>0
Ne3,
1 x*4

1. Uuterpanmay perin e3repriHi3. Cbi30aMeH KOPCETiHI3! Idx I f(x,y)dy
0 0

2. Chepaibik KOOpaMHATAIapFa KOIiHi: J'_U(xz +y?+28)dxdydz Vix2+y2+22=1 220
\



3. KUCBIK CBI3BIKTBI HHTETPAIIIbI ECCTITCHI3: J. y dy—-6xdx L:Inx=y A(0) B(e,)
X
L

4. BipTeKTi ACHEHIH aybIPIbIK OPTACHIH TAOBIHBI3. Y = g X,y=0,x=1

5. Y eceni HHTETpaIbiH KOMETIMEH JIeHEHIH KoJeMiH TaObIHbI3 ChI30aMeH KOPCETIiHI3.
V:z>0,2°=2y,y=3x=0,x=1
Ned,
1
2 X
1. Unrerpangay petin e3repTii3. Cri30aMeH KOPCETiHI3: IdX _[ f(x,y)dy
0 x2

2. HunuHIpIiK KoOOpAWHATAIapFa KOIIiHi3. J‘J‘J‘ xdxdydzV :4—-z= X2 + y2, z=0
\%

3. KuCBIK CBI3BIKTHI HHTETPaJI/Ibl €CENTEHI3: .[Sin xdy + cos ydx
L

L:2x=y A(r,27) B(g,ﬂ)

4. JleneHin maccachid TabbIHBI3: Y =SINX, Yy =0, y=Xxx=0X=7x
5. Yur ecei UHTETpaIbIH KOMETIMEH JICHEHIH KeJIeMiH TaObIHbI3. ChI30aMeH KOPCETiHi3
z=x*,2+y=1y>0x>0
NeS.
3 16-y?
1. Muterpanaay petid e3repriHi3. Chi30aMeH KOPCETiHi3: j dy I f(x,y)dx
0 0

2. HumuHapiik KoopArHATaIapFa KeIiHi3. J' J' J' ydxdydz V :9 = xX*+y%,z2=0z=4
\

3. KUCBIK CBI3BIKTHI HHTETPAJIJIBI €CETITEHI3: Isin xdy -+ sin ydx
L

L: % x=y A(0,0)B(2x,x)
4. biprekti geHeHiH OX ociHe KaTbICTBICThI MHEPLIMSI MOMEHTIH €CENTEeH13:
X+2y=0,y=1 y=3x=0
5. Y1 ecesni HHTErpaiiblH KOMETIMEH JIeHEH1H KeJIeMiH TaObIHbI3. ChI30aMeH KOpPCETIHI3.
2y=x*2+y=12=0
Ne6.

2 3
1. HMuTerpannay perin e3repriHi3. Cri30aMeH KOPCETIHI3: J.dx j f(x,y)dy
0 —J9-y?
2. HuauHApIiK KOOpAXHATAJIapFa KeIliHi3. J.J.J.ZX2 + 2y’dxdydz
\

V:iz?=x*+y*,2=2,2=0
3. KHCBIK CBI3BIKTBI HHTETPAJIIBI €CETITEHI3: I (x? + y)dx + (y* + x)dy L: % y=x A(L3)B(26)
L

. X
4. JleHeHiH MaccachlH TaOBIHBI3: erep 2X—Y =4,y =0, y = > x=0
5. Y eceni UHTErpaiiblH KOMETIMEH JIeHEH1H KoJIeMiH TaObIHbI3. ChI30aMeH KOPCETiHi3
7=4-x*,y=0,z=0,y=2.
Ne7.



1

4y
1. Unrerpangay petin e3reptiHi3. Cbi30aMeH KOPCETIHI3: J dyj f(x,y)dx
2 0

2. HumuHapiiik KoopArHaTaaapra KOImiHi3. _[ I J. (x? + y?)zdxdydz
\Y

V:25=x*+y%*z2=4,2=0

) 1
3. KHCBIK CBI3BIKTBHI HHTEIPAI/IbI €CETITEHI3: I(ZX —3y)dx+xdy L: 5 x=y A(0,0)B(51)
L
4. BipTexTi, )Ka3bIK JeHEHIH MacCachlH TaOBIHBI3 | Y = X2, y2 =x,y=1
5. Y eceni MHTErpaliJIbIH KOMETIMEH JICHEHIH KoyieMiH TaObIHbI3. ChI30aMEeH KOPCETIHI3.
Viy?=4-%x,2+y=2,2=0,x>0.
Ne8.

1

3 X
1. Unrerpangay petin e3repTiti3. Chi30aMeH KOPCETiHI3: Idxj f(x,y)dy
1 0
2. HumuHapiiik KoopaAuHaTaaapra KeIiHi3. _[ J J (3x? + 3y?)dxdydz
\Y

V:9=x’+y?*2=-2,2=0
3. KHCBIK CBI3BIKTBI HHTEIPAJIIBI €CETITEHI3! J‘ (x? — y)dx + (y2 - x)dy LAy y A(0,0)B(3,4)
3
L

4. BipTeKTi ACHEHIH aybIPIBIK HEHTPIHIH KOOPAMHATACHIH TAOBIHBI3!
X+y=1y=2,x=0,y=0

5. Y eceni HHTETpaJIbIH KOMETIMEH JICHeHIH KoJieMiH Ta0bIHbI3. ChI30aMeH KOpCeTiHi3.
Vix*=y,z=1-2y,z=0

Ne9,

-1 0
1. Unrerpannay pertin e3repTiHi3. CbI30aMeH KOpCeTiHI3: J. dyI f (X, y)dx
3 2

y
2. HunuHApIiK KOOpAWHATAJIapFa KeIliHi3. ”J.(X2 +y3)dxdydzV:z=4-x"-y*,z=0
\Y

3. KHCBIK CBI3BIKTBI HHTETPAJIJIbI €CETITCHI3: I2ydx+ @Bx—y)dy L:v/x=y Al B(4,2)
L

4. BipTeKTi AeHEHIH aybIPJIbIK LIEHTPIHIH KOOPAUHATACHIH TAOBIHBI3!
X-y=2,y=3,x=0,y=0
5. Y eceni MHTETpaNIIbIH KOMETIMEH JICHEHIH KosieMiH TaObIHbI3. ChI30aMEeH KOPCETIHI3.
\% :Zﬁ:y,z:Z—x,z:O, y>0

Ne10.
4 Jx

1. Unrerpangay petin e3repTiHi3. Chi30aMeH KOPCETiHI3: I dxj f(x,y)dy
1 0

2. HumuHapiik KoopAWHATaIapFa KOIiHi3. J.J.J- zdxdydzV :z* =x* +y*,2=5
\Y

2
y +4dx—(x—2y2)dy

3. KUCBIK CBI3BIKTHI HHTETPAJIIBI €CETITCHI3: j
L

4. biprekTi aeHeHin OX ociHE KaThICTBICTHI CTATUCTUKAIBIK MOMEHTIH TaOBIHBI3!
Xxy=4,y=2,x=0,y=5
5. Y eceni MHTETpaJIIbIH KOMETIMEH JICHEHIH KoJieMiH TaObIHbI3. ChI30aMEeH KOPCETIHI3.



V:%xzzy,Z—z:x,z:O,yzl

Nell.
1 2-y
1. Hurerpanaay petin e3repTiHi3. Cbi30aMeH KOPCETIHI3: J.dy f f(x,y)dx
oy
2. HunuHIpaik KoOpaAuHATaIapFa KemiHi3: ” I (z+1)dxdydzV :z=x*+y?,z=2
\

3. KUCBIK CBI3BIKTHI HHTETPAJI/IBI €CETTEHI3! .[(X +y)2dx— (x—y)2dy
L

L:1-x=y A(0)B(0,1)
4. KaObipranapsl a,b GipTekTi TiK TOPTOYPHIIITHIH HHEPIMS MOMEHTIH b KaObIpraceiHa
KATBICTBICTBI €CENTEHI3, ¥ = 2.
5. Y eceni HHTETPAJIIbIH KOMETIMEH JICHEHIH KoJleMiH TaObIHbI3. ChI30aMeH KOPCEeTiHI3.
V:iz=x%*12+2y=1,%x>0,y>0
Nel2.

2

2y
1. Wuaterpanaay petid e3repriHi3. Chi30aMeH KOPCETiHi3: dej f(x,y)dx
1 0
2. HunuHIpIiK KoOOpAWHATAIapFa KOIIiHi3. J. _[ J. xdxdydzV : 277 =x*+y%z=1
\Y

3. KWUCBIK CBI3BIKTBI HHTETPAJIIbI €CEIITCHI3: j(3x2y +1)dx+ (x*+2)dy L: 2Jx = y A(0,0) B(1,2)
L

4. BipTexTi mapuIbIHbIH HHEPIIMSI MOMEHTIH a KaObIpFachlHA KAaThICTBICTHI €CeNTeHI3, ¥ =1
5. Y eceni UHTETpaJ/IbIH KOMETIMEH JIEHEHIH KeJleMiH TaObIHbI3. ChI30aMeH KOpCeTiHI3.
V:iy*=2-x2=x+2,2=0,y>0,x>0
Nel3.
20
j f(x,y)dx

2
1. NuTerpannay perin e3repriHi3. Cri30aMeH KOPCETIHI3: Idy
0 y

2. HunuHIpIiK KOOpAWHATAIapFa KOIIiHi3. j” ydxdydzV :z+3= x*+y?,z=0
\%

3. KHCBIK CBI3BIKTBI HHTETPAJIIbI €CETITECHI3: _[(yz + X)dx + ﬁdy L:e*=y A(0,1) BLe)
y
L

4. JKa3bIK JeHEeHIH MaccachlH ecenTeHi3: Xy =4, y=2,x=0,y=5,y =X

5. Y eceni UHTErpaiIiblH KOMETIMEH JIeHEH1H KoJIeMiH TaObIHbI3. ChI30aMeH KOPCETiHi3
\ :\/V:z,x=0, z=0,x+y=3

Nel4.

1 x2+1
1. Unrerpangay petin e3repTiHi3. Chi30aMeH KOPCETiHI3: Idx I f(x,y)dy
0 0
2. Cdoepanblk KoOpAUHATAIapFa KOIiHi3:
J.”(xz +y?+z%)dxdydz V:x*+y*+2°=12>0
\

3. KHCBIK CBI3BIKTBI HHTETPAJIIBI €CETITEHI3: J.de +2xdy L:Inx=y A(L,0) B(e,))
X
L

. . . . 3
4. BipTeKTi ACHEHIH aybIPIbIK LEHTPIHIH KOOPAMHATACHIH TaOBIHBI3. Y = 2 X,y=0,x=1



5. Y eceni UHTETpaIbIH KOMETIMEH JICHEHIH KoleMiH Ta0bIHbI3. ChI30aMeH KOpPCETiHI3.
V:z>0,2°=2y,y=3,x=0,x=1
Nelb.

1 X+2
1. Unrerpangay petin e3repTiHi3. Chi30aMEeH KOPCETIHI3: Idx I f(x,y)dy
-1 x2a

2. HunmuHapiiik KoopArHaTaaapra KOIiHi3: I H xdxdydz V :z=x*+y?*z=3
\Y

3. KHCBIK CBI3BIKTBI HHTEIPAJIIbl €CETITEHI3!
j(y +3x)dx+ (2y2 —x)dy L: x> =y ALl B(2,4)
L

4. Biprekti paguycsl R meHOepaiH HHepIHUS MOMEHTIH HIeHOep/IiH LIEHTpiHEe
KATBICTBICTBI TAOBIHBI3 | ¥ = 3
5. Y eceni HHTETpaIIbIH KOMETIMEH JICHCHIH KosieMiH TaObIHbI3. ChI30aMEeH KOPCETIHI3.
V:32+2x+3y-12=0,z=0,y=0,x=0
Nelé.

2—y

j. f(x,y)dx
Jy

2. HunuHapiik KoopAWHATaIapFa KOIiHi3: J-J‘J‘ (z+1)dxdydzV :4z =3x* +3y*,z=1
\

1
1. Wnrterpangay petin e3repTiHi3. Chi30aMeH KOPCETIHI3: Idy
0

3. KuCBIK CBI3BIKTBI HHTETPAJIIbl ECENTEHI3: I (x—=y)?dx+ (x+y)*dy
L

L:1-x=y A(10)B(0])
4. BipTeKTi TIKTOPTOYPHIITHIH HHEPIHS MOMEHTIH a KaObIpFachiHA KATBICTHICTHI
€CETTEeHI3, erep OHBIH KaObIpFaliaphl a, B, ¥ = 2
5. Yur eceni UHTETpaNIJIbIH KOMETiMeH JCHEHIH KoleMiH TaObIHbI3. ChI30aMeH KOPCETIHI3.
V:iz=x%*12+2y=1,%x>0,y>0
Nel7.
2 9-x2
1. MuaTerpannay petin e3repriHi3. Cri30aMeH KOPCETIHI3: Idx I f(x,y)dy
1 0

2. HumuHapiik KoopAWHATAIapFa KellliHi3: J‘J‘J‘(X2 +y3)dxdydz V:x*+y*=-2+2,2=0
\%

3. KHCBIK CBI3BIKTBI HHTEIPAJIIBI €CETITEHI3: jydx — (x* + y)dy
L

L:2x-x*=y A(0,0) B(11)
4. biptekTi, %a3bIK neHeHIH OY ociHe KaThICTHICTHI CTATUCTHKAIBIK MOMEHTIH TaOBIHBI3:
y=0,y=x,x=2,y=1
5. Y eceni UHTErpaiiblH KOMETIMEH JICHEHIH KoJIeMiH TaObIHbI3. ChI30aMeH KOPCEeTiHi3.
V:ix*+1l=y,z+4y=512=0

Nel8.
1 4-2x

1. Unrerpangay petin e3repTiHi3. Chi30aMEeH KOPCETiHI3: Idx J f(x,y)dy
0o 2%

2. HunuHapiik KoopAWHATalapFa KOIIiHi3: I H xdxdydzV :z = X% + y2, 7=2
\

3x-1

3. KHCBIK CBI3BIKTHI HHTETPAIIBI €CETITCHI3: J' (—y? +2x)dx + dy
L

L:e*=y A(01)B(Le)



4. BipTeKTi *ka3bIK JIeHEHIH MaccachlH Ta0bHBI3: ¥ =0,y =C0SX, X =0,X = E

5. Y eceni HHTETpaIIbIH KOMETIMEH JICHCHIH KosieMiH TaObIHbI3. ChI30aMEeH KOPCETIHI3.
Vix=2y*, z42y+x=4,2=0,y>0

Nel9.
-1 0

1. Unrerpangay petin e3repTiti3. Chi30aMEeH KOPCETiHI3: J dy I f(x,y)dx
-3 g

y
2. HunuHapiik KoopAWHATaIapFa KeIliHi3. I”(XZ +y*)dxdydzV :z=4-x*-y*,z=0
\

3. KHCBIK CBI3BIKTBI HHTErpAJIIbl €CENTEH]3! J4Xdy +(3x—y)dx L: Jx = y A1) B(4,2)
L

4. BipTeKTi ACHEHIH aybIPIbIK [IEHTPIHIH KOOPAMHATACHIH TAOBIHBI3!
X-y=2,y=3,x=0,y=0
5. Y eceni HHTErpaIIbIH KOMETIMEH JICHCHIH KosieMiH TaObIHbI3. ChI30aMEeH KOPCETIHI3.
\Y :2\/_=y,z:2—x,z=0, y>0
Ne20.

5 7-X

1. Unrterpangay petin e3repTiHi3. Cphi30aMeH KOPCETIHI3: Idx I f(x,y)dy
1 6/x

2. HunmuHapiik KoopAWHATaIapFa KOIiHi3:

Hj(xz +y?)dxdydz V:x*+y*=12=0,z=-3
\
3. KWUCBIK CBI3BIKTBI HHTETPAIIbI €CCNTCHI3: J.ydx+ 2xdy L:4x+ y2 =4 A(L,0) B(0,2)
L

4. KaObIprachIHbIH Y3bIH/IbIFBI @ OOJAThIH IAPIIBIHBIH MACCAChIH TaOBIHBI3, Erep
TBIFBI3ABIFBEL ¥ =X+ Yy 0<x<a,0<y<a
5. Yur eceni UHTETpaj/IbIH KOMETIMEH JIEHEHIH KeJleMiH Ta0bIHbI3. ChI30aMeH KOpCeTiHi3.

V:z=%y2,x+y:9,x:0,z=0
Ne21.

1 2x+2
1. NuTerpannay perin e3repriHi3. Cpi30aMeH KOPCETIHI3: Idx I f(x,y)dy
1 %2

2. HunwHIpIiK KOOpAWHATAIapFa KOIiHIi3: _[ _U xdxdydz V : ?=x+y*z=3
\%

3. KUCBIK CBI3BIKTHI HHTETPAJIIBI €CETITCHI3: J'(y +8x)dx — (2y? + X)dy
L

L:x*=y AL B(2,4)

4. biprekTi paguycsl R mieHOep/iH MHEepIUs MOMEHTIH IIeHOep liH EHTpIHE
KATBICTBICTHI TAOBIHBI3 | ¥ =1

5. Y eceni MHTETpaNIIbIH KOMETIMEH JICHEHIH KoJieMiH TaObIHbI3. ChI30aMEeH KOPCETIHI3.

v :%y2=z, 2x+3y-12=0,z=0,y=0,x=0
Ne22.

0 0
1. HMuTerpannay perin e3repriHi3. Cri30aMeH KOPCETIHI3: jdx J. f(x,y)dy
1 e



2. LlmnuHApIiK KOOpIMHATAIAPFA KOIIiHi3: I” (x> +yHdxdydz V:x*+y*=z2=1

3. KHCBIK CBI3BIKTHI HHTETPAIIBI €CEMTEHI3! j(zy +1)dx+ﬂdy L:sinx=y A(l _£) B(0,0)
COSX

4. BipTeKTi ACHEHIH aybIPJIbIK IICHTPIH Ta6BIHI>IS. y=-X,y=Xy=1

5. Y ecerni MHTETpaJIIbIH KOMETIMEH JICHEHIH KoyieMiH TaObIHbI3. ChI30aMEeH KOPCETIHI3
V:izP=1-y,y+x=12>0,y=0,x=0.

Ne23.

1. Uuterpannay perin e3repriHi3. Cpi30aMeH KOpCeTiHi3: J.dy J. f(x,y)dx
2. HunuHapiik KoopAWHAaTaIapFa KeIliHi3: _m. (x> +y?)dxdydz V:x*+y*=3z,2=4
\Y

) X
3. KUCBIK CBI3BIKTBI HHTETPAJIJIBI €CETITCHI3: J.(— y)dx + ——dy
sin x

L:cosx=y A(7r ‘/;) B(%,O)

4. ElpTeKTl, xa3bIK JeHeHiH OY eciHe KaThICTBICTHI CTATUCTUKAJIBIK MOMEHTIH TaOBIHBI3!
y=2x,x=0,y=1y=2

1. Yur eceni uHTErpajblH KOMETIMEH JICHCHIH KoJIeMiH TaObIHbI3. ChI30aMeH KOpCETIiHI3.
2

V:%:z,3y+2x:12,z:0, y=0,x=0
Ne25s.

2 y16-y?
1. NuTerpannay perin e3repTiHi3. Chi30aMeH KOPCETIHI3: J.dy J. f (x,y)dx
1 1

2. HMnuHApIiK KOOpAWHATAJIapFa KeIliHi3: J.” zdxdydz V:x*+y?*=2-12=5
\%

3. KHUCBIK CBI3BIKTHI HHTETPAJIJIBI €CETTEHI3: JILdX —x*dy L:Inx=y A(e1) B(e*,2)
" In X

4. BipTekTi paguychl a mmeHOep/IiH MHEepLHsS MOMEHTIHIH TOpTTeH OipiH, eHOepAiH
JMaMeTpiHe KaThICTBICTHI TAOBIHBI3, ¥ =1
5. Y eceni UHTETpaj/IbIH KOMETIMEH JICHEHIH KeJleMiH Ta0bIHbI3. ChI30aMeH KOpCeTiHi3.
Vid—y*=z,2=y"+2,x=-1x=2.

Ne26.
2 \J25-x?

1. Unrterpannay petin e3repTiHi3. Chi30aMeH KOPCETIHI3: jdx J‘ f(x,y)dy
0 0

2. LnnuHApmiK KOOpAMHATAIAPFA KOIiHi3: J.H,/ x> +y%-zdxdydz V:3x*+3y*’=1z,2=4
\%

. +1
3. KUCBIK CBI3BIKTBI HHTET Pl €CETITEHI3: J.y— dx+ (x —1)dy
X

L:Inx=y A(0)B(e))
4. BipTekTi TiK OYpBIIITH YIIOYPHIIITHIH CTATUCTUKAIBIK MOMEHTIH B KaTe€TIHE
KaTBICTHICTHI €CETTeHI3 erep karerrepi a, B, ¥ =1
5. Y eceni MHTETpaIbIH KOMETIMEH JeHEHIH KoJeMiH TaObIHbI3. ChI30aMeH KOPCETiHI3
V:z=0,2=%x°x+y=2,y=0.
Ne27.



2 3-y
1. MuaTerpangay perin e3repriHi3. Cri30aMeH KOpCeTiHi3: I dy j f(x, y)dx
0 2

y

4
2. HumuHapiiik KoopArHaTaaapra KOIiHi3: HI xzdxdydz V:2x*+2y*=z+12=0
\%

3. KUCBIK CBI3BIKTHI HHTETPAJIIBI €CEITCHI3: j (x—y)dx+(2y—x)dy L: x> =y A(0,0) B(2,4)
L

4. Erep ThIFbI3bIFEl KaObIpraJlapblHbIH Y3bIH/IbIFbIHA TEH 00JICa, OH/1a Y3bIH/IbIFbI a
00J1aThIH MIAPIIBIHBIH MAaCCACHIH TAObIHbI3.

5. Y eceni UHTETpaJIbIH KOMETIMEH JICHEHIH KeyieMiH TaObIHbI3. ChI30aMeH KOpCeTiHi3.
Vix*=y,z+x+y=4,y=12=0.
Ne28.

1

5y
[ £(x y)dx

2
1. Unrterpangay petin e3repTiHi3. Cphi30aMeH KOPCETIHI3: jdy
0 y

2. HunmuHapimik KoopuHaTajIapFa KeIliHi3:
III(ZXZ +2y?)dxdydz V:x*+y*=2-2,2=6
\

3. KHCBIK CBI3BIKTHI HHTETPAJI/IBI €CETITEHI3: J‘ (y? — 2x)dx + 3x dy
y
L

L:e*=y A0 B(,e)
4. bipTekTi paauychl @ HIeHOepIiH HHEPLHS MOMEHTIH eHOEePAiH LIEHTPIHE KAThICTHICTHI
TaOBIHBI3, ¥ = 2

5. Y eceni MHTETpaABIH KOMETiMEH JIeHeH H KeeMiH TaObIHbI3. ChI30aMeH KOpCeTiHi3.
2

V:X?:y,y=2—z,z:0

Ne29.
1 x*+1

1. UWaTterpanmay petin e3repTiHi3. Chi30aMeH KOPCETiHI3: jdx I f(x,y)dy
0 0

2. HunuHIpIiK KOOpAWHATAIapFa KOIIiHi3: J-J‘J. zdxdydz V:x*+y*=2z,z=1
\%

3. KHCBIK CBI3BIKTBI HHTETPAJIJIBI €CETITCHI3: J‘ (x—y)2dx+ (x+ y)°dy
L

L:1-x=y A(0)B(0,)
4. BipTeKTi ACHEHIH aybIPIbIK EHTPIH Ta0BIHBR: Y = —X,X =0,y =3
5. Y eceni MHTETpaNIIbIH KOMETIMEH JICHEHIH KoJieMiH TaObIHbI3. ChI30aMEeH KOPCETIHI3.
Viy?=x,2+x=12=0
Ne30.

1 4-x

1. HMurerpangay petin e3repTiHi3. Cpl30aMeH KOPCETiHI3: Idx .[ f(x,y)dy
0 0
2. HumuHApIiK KOOpAWHATAIApFa KOIliHi3: jjjzzdxdydz Vix*+y*=51=-12=3
\Y

3. KHCBIK CBI3BIKTBI HHTEIPAJIBI €CENTEHI3: J.(Xz — y?)dx + xydy
L

L :%x =y A(0,0) B(4,3)



4. biptekTi paanychl a IIeHOEpAiH MHEPIUS MOMEHTIHIH TOPTTEH OipiH, MEHOEePIiH
JTMaMeTpiHe KaThICTHICTHI TAOBIHBI3, ¥ =1
5. Y eceni MHTETpaJIIbIH KOMETIMEH JICHEHIH KoyieMiH TaObIHbI3. ChI30aMEH KOPCETIHI3
Viz=y*+x°+1y=0,x=0,z=0,x=4,y=4.

2. Kazbama :KyMbICTapbIH HYCKAJaphl

1-6aKbL1ay JKYMBICHI
1 Hycka
1. bipiHmi jkoHE eKiHII PEeTTi 1epOec TYbIHABLIAPBIH TAOBIHbI3:

X3

) UZF; b) u=sin?(x+3y)+e¥; c) U=Xartg,/yz; d) u=x*In’y.

2. Kypneni gpyHKUMSHBIH AepOec TybIHABUIAPBIH TAOBIHBI3:

_ - u _ 2 _ 3
Z=sin— ,MyHmaFel U=Xy", V=2X+Y".
v

3. AjikpIH eMec Typae 6epinren Xy’z —Iny = a GyHKIMACHHEIH AepOec TYbIHABLIAPHIH
TaOBIHBI3.
4. 7=x*+2y’ Gerine M(1; 2; 9) HYKTeCiH/Ie )KYPri3iireH kaHaMa 5Ka3bIKTHIK ITeH
HOPMAJIBJIIH TCHJICYIH JKa3bIHBI3.
2 HYyCKa

1. Bipinmn >koHe eKiHIi peTTi aepOec TybIHIbIIapbIH TaObIHbI3:
3

y
a) U=77 b) u=sin®(4x+3y”)-e”; c) u=xaresinyyz; d) u=y*In’x

2. Kypaeni QyHKIUSHBIH J1epOec TybIH/IbIIApbIH TaObIHbI3:
Z=Uuv’— U3, myHmarer U =€, v=xe’.
3. AIiKbIH enec Typae Oepinren X’yz —e’ =0 QyHKIHACHIHEIH aepOec TYBIHIBUIAPHIH
TaOBIHBI3
4. 7 =3x*+ y2 oerine M(1; 2; 7) HYKTeCiH/E KYPTi3UITeH KaHama >Ka3bIKTHIK TIeH
HOpPMAaJb/IiH TEHJEYIH >Ka3bIHBI3.
3 HyCcKa

1.bipiHuI >koHe eKiHIIl peTTi AepOec TYbIHABUIAPBIH TaOBIHBI3:

X4

a) UZF; b) u=cos?(x+3y)+e”; c) u=x-arcctg /yz; d) u=y*In’z

2. Kypneni ¢ yHKUHMSHBIH AepOec TYBIHIBUTAPBIH TAOBIHBI3:
1
(2u+3v)?, MyHmaFsl U=COSX, V=—:.
X
3. AiikbIH emec Typae 6epinren Xy Z +Iny —a=0 ¢ynxumscoinbm gepbec
TYBIH/IBIJIAPBIH TAaOBIHBI3.
4. 7 = X’ + y* — 4 Gerine M(2; 2; 4) HYKTeciHze Kypri3iireH ’kaHaMa Ka3bIKTHIK TTeH
HOPMAJIbJIIH TEHJCYIH >Ka3bIHbI3.
4 HycKa
1. BipiHmi >xoHe eKiHIIl peTTi AepOec TYbIHABUIAPBIH TAOBIHBI3!
4
a) y= y3 ; b) u=eY —sin?(3x—4y?); €) U=2z-arccos/xy.; d) u=z"In’y.
X
2. Kypneni pyHKuustHbIH qepOec TybIHIbIIAPBIH TaObIHbI3:




u
Z =COS— , MYHJIarbl u=x%, v=2x-y>.
\"

3. AIWKbIH eMec TypAae Oepiirexn x*yz +xe’ =0 (YHKIMSACBIHBIH J1epOec TyBIHABUIAPBIH
TaOBIHbBI3
4, x*+2y*+3z° =21 6erine M(1,2,2) HYKTeCiH e KYPri3ilreH sxaHaMa )Ka3bIKTHIK IIeH

HOPMAJIBJIIH TEHJCYIH JKa3bIHbI3.
5 HYCKa
1. bipiHmi jkoHE eKiHII PEeTTi 1epOec TYbIHABLIAPBIH TAOBIHBI3:
5
a)u=X?;b)u=cm%&@—2ﬁ—€%(3u=zammdw;d)u=xﬂﬁz
X

2. Kypneni ¢pyHKUMSHBIH AepOec TYBIHIBUIAPBIH TAOBIHBI3:
z=(2u—5v)®, MyHIarel U=COSX, V=—
X

3. AWKBIH eMec Typae OepinreH X2+ y2 +7° = 2XYZ (HyHKUMACHIHBIH aepoec
TYBIHBLIAPBIH TAOBIHBI3.
4, x*+2y*+3z° =21 6erine M(1,2,2) HYKTeCiH e KYPri3ilreH skaHaMa )Ka3bIKTBIK IIeH
HOpPMAaJIbJIiH TEHJEYIH >Ka3bIHBI3.
6 HycKa

1. BipiHmi >koHe eKiHIIi peTTi AepOec TYBIHABUIAPHIH TAOBIHBI3:

5
X X
a) u :F; b) u=sin?(3x*+2y)—e”¥ ; ¢) u=y-arcctgv/xz; d) u=y-2:.
2. Kypzaeni @yHKUMAHBIH epOec TYbIHIbUIapbIH TaObIHBI3:
2 3
Z=UV —U" | mynnmarer U= ye’,
X _InZ+1 OYHKIMACHIHEIH AepOec TYBIHIBLIAPHIH

3. AJKbIH eMec Typae OepiiarexH
z y

v=e’,

TaOBIHBI3.
4. x*+ y2 +22=9 6erine M(1,2,2) HyKTeciHAe KYPri3iireH kaHaMma Ka3bIKTHIK ITeH
HOpPMAaJb/IiH TEHJEYIH >Ka3bIHBI3.

2-0aKbli1ay JKYMbICBI
1 Hycka
1. Karapas! )xuHakThUIbIKKA J[aamGep Oenrici OoiibIHIIA 3epTTEHAEP.
=, n? z, 5"
1.1 — 1.2 R —
25 2 o)

2. Karapas! xuHAKTHUTBIKKA Kot Oenrici OoibIHIIA 3epTTEHIED.

1 A a2 3]

n n
n=1 n=1
3. Karap/sl )kHHAKTBIIBIKKA 3€pTTEIl, erep )KMHAKTHI 60s1ca abCOMIOTTI HEMece
HlapTTBI JKNHAKTHI eKeHiH aHI)IKTaH}Iap.
1 1 1 sinl sin2 sin3 sin4
3.2 + + + +
1 4 9 16

3.1 1 ey

1. Karapas! )xuHakThUIBIKKA JamamGep Oenrici OoiibIHIIA 3epTTEHAED.



1.1 ins 1.2 f: 7
T e ' 2n —D!

n=1

2. Karapasl xuHaKTHUTBIKKA Kot Genrici 60ibIHIIa 3epTTEHICD.
[ee] 5I’] o o n
21 > > . 22 2[2” 1]
= (n+1) =\ n+3
3.  Karapapl »KHHAKTBIIBIKKA 3€PTTEII, erep )KUHAKTHI 00Jica abCOIIOTTI HeMece
HIAPTTHI )KUHAKTHI €KCHIH aHBIKTAHap.
1 1 1 cosl cos2 cos3 cos 4
: + + + +

I S 3.2
2% 2 4 8 16

3 HycKa
1. Karapasl )xuHaKThUIBIKKA [lamamOep Oenrici OoMbIHIIA 3ePTTEHIED.

31 1

o0 2 el n
R L 12 33
n=1 (n +3) n=1 n!

2. Karapap! xxuHAKTHUIBIKKA Kot Oenrici 60ibIHIIa 3epTTEHICD.
= " = (3n+1)"
2.1 n_. 22
> > (32

n=1 n=1

3. Karapmpl »KHHAKTBIIBIKKA 3€PTTEII, €rep )KUHAFTHI 00Jica aOCOTIOTTI HEMece
HIAPTTHI JKAHAFTHI €KCHIH aHBIKTaHIap.

ag 1 L, 1 1 _ - sin\/1+sin\/§+sin\/§+
) - + - o .
22 3J3 44 1 223
4 Hycka

1. Karapzas! )xuHakThlIbIKKA [JanamOep Oenrici OoibIHIIA 3epTTEHIEP.

) n o0 6 n
1.1 1.2 -
Z; 52 Z:;* (2n + 2)!
2. Karapas! xuHAKTRUTBIKKA Kot Oenrici O0ibIHIIA 3epTTEHICD.

-~ (n+2)" . = (n+5)"
21 ;3— 22 Z(5n+3j

n=1

3. Karapapl »KHHAKTBIIBIKKA 3€PTTEII, erep KUHAKTHI 00Jica abCOIFIOTTI HeMece

[IAPTTHI ’KUHAKTHI €KeHIH aHBIKTaHAAP.
1 1 COS\/1+COS\/§+COS\/§+COS\/Z

1
31 1-———+ ———— ... 3.2
2 33 Ya 3 9 ' 271 8l
S Hycka
1. Karapas! sxuHaKThUIBIKKA [lamamOep Oenrici O0MbIHIIA 3ePTTEHIED.

) 2 n

11 s (-~ 12 53"
nZ:;‘ 6" ; (n +3)!

2. Karapas! xuHaKThIIBIKKA Kot Genrici 60iibiHIIa 3epTTeHIeD.
[e'e} n n
(2N —7
2.1 E ; 2.2 =7
n=1 n " nzl:[ n+4 j
3. Karapapl »KHHAKTBIIBIKKA 3€PTTEII, erep KUHAKTHI 00Jica abCOIFIOTTI HeMece

HIapTThI )KUHAKTBI eKCHIH AHBIKTaHbI3.
1 1 1 _ sinl sin3 sin5 sin7+

[ 3.2 +=— "4+
34 39 316 1 9 25 49

3.1




6 HycKa

1. Karapas! xxuHaKkThUIBIKKA [lamamOep Oenrici O0MbIHIIA 3ePTTEHIED.

o 4ﬁ =) Egn+1
1.1 E — 1.2 E —
(n—3)° (n+5)!

n=1 n=1

2. Karapas! xuHakThIIbIKKA Kotm Genrici OoibIHIIIAa 3epTTEHIEP.

= (n+1)" . = n-9Y)
S e b

n=1

3. Karapapl KHHAKTBIIBIKKA 3€PTTEII, €rep KUHAFTHI 00Jica aOCONIOTTI HEMece
HIAPTTHI )KAHAKTHI EKECHIH aHbIKTaHIaP.

3.1

1 1 cos2 cos4 cos8 coslé
3.2 + +...

1
1-—+———-——F—=+...; : + +
V8 V21 e4 2 4 8 16

3-0aKbli1ay JKYMbICBI

o ~ w D

a > e

o

A A

=

1 nycka
Tenyeynin samms! memimin Tabemeis Y — 13y + 12y =0
Tenneyin nepbec memimin tabemps Yy +y' =0, x =0,y =2,y' =2
TenaeyaiH *arbl MIEHIIMiH TaObIHBI3 y” + 2y’ +y= x?

Jlep6ec wemimin skamsl Typae kassimp Y — 9y’ + 14y = x%e’* + cosx

Tenneynin *anmbl MENIiMiH TaOBIHBIZ Y "+ y =
CcOoSX

2 HYCKa
Tengeynin samms memimin Tabees Y — 3y +2y' =0
Tenneynin nepbec memimin tabemps Y +2y' =0, x =0,y =1,y =2
Terey i xanmsl memimin taeies Yy’ + 4y’ + 4y = 2x% + 1
Jlep6ec mremimin sxams! Typae kassmpi Y 4+ 6y’ + 13y = xe 3¥sin2x

—-X

Tenaeyzin *anmnsl MIENIIMIH TaObIHBIZ Y "+ 2y "+ y = 87
3 HYCKa

Tenyieyain sxanmsl memmimin Tabeinpzs Y — 6y + 5y =0

Temneynin nepbec memimin Ttabemez Y + 7y’ —8y =0, y(0) =4,

=3

Terjeyain xammsl memivin Tabsmeis Yy’ + 12y = 2e%*
Jlep6ec mentimin sxamms Typae xasses Y — 2y' + 10y = xe*sin3x

—-3x

Tereyin amms memivia Tabsmes Y’ + 6y’ + 9y = -

4 mycka

Tenaeyain sxanmsl memimin Tabspzs Yy — 5y" + 6y’ =0

Tenneynin aepbec memimin Tabbps ¥y’ +4y' = 0,x =0,y =5,y' =6
Terueyin sxkams! memimin Tabsie Yy — 6y’ + 9y = x2 + 4x

JlepGec memrimin sxkamsl Typae xaseme Y — 7y' + 12y = (x + 5)e3*cos4x
Terney i xanms mentiMia Tabbes Y +y = tgx

5 HyCcKa

Tenneyain sxanmsl memimin Tabses Yy’ — 7y +12y"' =0

Tenneynin aepbec mermimin Tabbeis ¥’ +5y =0, x =0, y=1,y' = V5



3. Tenneyni sxanms memivin Tabses Yy’ + 6y’ + 9y = 3x 2 _x

4, [[ep6ec IICIIIMIH JKaJIIIbI TYPAE JKa3bIHbI3 y” — 4y’ + 5y = 5 eszlTlx
1
sin2x

5. TewnnmeyniH »aunmsl MENIMiH TaOBIHBIZ Y "4 4y =
6 HycKa
TenneyniH *Karbl MENIMiH TAOBIHBI3 y”' — 3y "— 10)7' =0
Haiisute wactHoe pemenme ypasuenus y' + 2y =0, y(0) =1, y'(0) =2
Tenneynin aepbec memtimin Tabebs Y + 4y’ + 4y = 2x 241
€pOCC MICIIIMIH KaJbl TYPAC Ka3bIHbI3 = xe >*sin2x
Jlep6 imi y'" + 6y’ + 13y 3Xsin2

—-X

. .. e
Tenaeyaix xKanmsl MENIMiH TaObIHBI3 y” + 2y’ +y= -

o M w DD

O3iH-63i 0aKbLIayFa apHAJIFAH TeCT TalChIpMalaphbl

1+ (=1)"
12 g o lHED"
n
1 1
1. a,= A _E; B) 22 C) -2, D) 1 E) >
> 3 2 7 7
2. a = A - B) —; Cc) —; D) 2 E) —;
Z;, n ) > ) c ) 2 ) ) 5
d 5
3-4. a, = cnz-: ; ¢, d—const; a,= Z; a, =1
1 1
3. €= A = B) 3 Cc) -2 D) 4 E) —.
4 2
1 3
4, d= A) o B) E; c) -2 D) -3 E) -1
n a n 3n 3 3" 3
5. a -3, M- A _—_B ; C)——; D)— E)=
"o a, n+1 n+l1 "n+l1 n+1 n
[e'0) 5n . Xn
6. Katp >xnHaKTambIK paguyCchiH Tall.
A)5 B) 1 C) 6/5 D) 1/6 E) 5/6

7. Kaii TYKbIpbIM TypBbIC:

A) KaTap Zan JKUHAKTaJIYybI YIJ_IlH OHBIH KaJIAbITbI Zan N >m JKMHAKTAJIYbI Ka)KCTTi
n=m n=N

JKOHE JKETKIIIIKTI;

B) Erep katap » a, KMHaKrajca,onia kes kenren C # 0 ymin katap » | ca, KHHAKTHL;

n=m n=m

00
C) Erep MBbIHA KaTap z a, ’KUHaKTajca, OH/1a OHBIH KaJIIbI MYIJ_IeCi HOJII'C YMTbUIIAbI;

n=m

) Erep xatap z a, JKUHAKTaJICa, OHJA OHBIH KaJlJbIFbl HOJIT€ YMTBLIAbI;

n=m

E) bapnbIk TYKbIpbIMAAp AYpBIC.

= 1
_— epbec S, KOCBIHABICHIH TaOBIHBI3 .
;(n+3)(n+4) Hep



H - ol gl g 1 g L2
4 n 4 4n-4) 4 n+4 4(n—4) 4 4
9-11. Karap » (0,3)" Gepinren. TaGbiHpI3ap:
u=l
9. Ug : A) 0,09 ; B) 0,027; C)0,3; D)O0,009; E)O0,91.
10. Sy 1 A) 51-05") . B) 40-03") . () 51-05"). p) 41-02") . ) 31-03)
5 6 5 6 7
1. S : A)03: B)0,09: C)033;  D)3/7. E) 153,

= 2n+3 =] = (n+1)
12. 1), 2), 3) .
;5“2() ;2n2+1() Z; (Sn—lj()

Kait kaTap yIIiH )KHHAKTBUIBIKTBIH KKETT1 MIAPThl OPBIHAAIA I ?

A) (1) opeiHIanasbl; (2) opeiHOanansl; (3) oppiHIATIMANIBIL.

B) (1) opeinpanmaiiab. (2) opeiHOanagwl; (3) opblHIamaIbL;

C) (1) opwiHmananmsl; (2) opeiHOanansl; (3) opsIHmamanbl;

D) (1) opbiHzanMaibl. (2) oppiHpanmaiabel.  (3) OpbIHAAJIAJBL; .

E) (1) opeiHmanaapr; (2) opeiHmanmaiinel.  (3) opbIHIATIMANIbL.
=D" S

13 Z (3n” + 1) ’ nzzl‘ (5n° +1) (@)

A ( 1) a0COJIIOT )KUHAKTBI,  (2)KWHAKTHI,

B) (1) mapTThl KUHAKTHI, (2) )x1HaKTBHI;

C) (1) sxkuHaKCHI3 , (2) KMHAKCHI3;

D) (1) abcomtoT KHHAKTBI,  (2) KHHAKCHI3;

E) (1) mwapTThl )KHHAKTHI, (2) ')xuHaKCHI3.

14. > a, (1)xone Z b (2) xarapnapwr Gepinren.

Erep Gapibik N> M ymin 0<a, <b, 0Oosca, onja:

A)Erep (2) xunHakThl 607ca, oHma (1) kKarap nma >kuHakThl Oosanbl, an erep (1)
JKUHAKCHI3 OoJica, oHJia (2) KaTap Aa )KUHAKCHI3 001aIbl;

B) Erep (2)karap xuHakcei3 Oosca, onna (1) xarap ma skuHakcei3, an erep (1) xarap
JKUHAKTHI 0oJica, oHAa (2) KaTap J1a >KMHAKTBI 00JIaIbl;

C) (1) xoHue (2) karapnap Oipaeit >KMHAKTaIAIbL;

D) (1)xone (2) karapnap 6ipaeil >KHHAKCHI3;

15 > 2. 2n+5 n
o) @ T 5@ Taigo

n=1 n=1

KaTapJIapbIH )KUHAKTBIJIBIKKA 36pTTCHi3 .

A)  (1)KuHaKTaaMmaubl. (2 ) xxunakrananpl  (3)KUHAKTaIMAaWIbI.

B) (1) )xuHaKTaIMaM bl ; (2) >kxuHaAKTaIAMIBI | (3) ’xmHaAKTaIAIBI.
C) (1) xuHakrananel.; (2) s)xuHaKTaIMaIbl; (3)xuHaKTaTIMaN B
D) (1)) xxuHaKTanamsl; (2) »xuHaKTaNAHI ; (3)xuHaKTaNAIbI.

E) (1)) unakranmaiinel ; (2) KuHaKTaIMaMIHI ; (3)xuHaKTANAIBI.
Jypsbic xayanrap

Cypaktap (1 |2 |3 |4 5| 6 718 1|9 10 |11 |12 |13 |14
HOMIpi

Kayan D |A |B |E C/ B|E|C|B|E|D|B|D]|A







