10- napic. Eceni nnterpannap
1-teopema . Erep ¥ ¢yHKuMsAcH A TiKTepTOYPHIIBIHIA HHTETpAIIaHCca, OHJIA opOip ¢
HaKTHI CaHbl C- f (yHKUIMACH Ja COJ KUBIHA HHTETPAIaHAbI 1a
[lef(y)dy =] f(xy)dxdy (@)
A A
TEH/JIIT1 OpBIHIAIA]IbI.
2-teopema. Ereprie f, sxone f, GpyHkimsinapsr A TikTepOypbIiiaa HHTErPAIIaHCa, OHIA COJT
JKUBIHBIA OJIAP/IBIH KOCBIHIBICHI ]a MHTETPAJIIaHbIIL,

[] IR06n+ 00 nldxdy= [ o0+ [ .0y @)

TEH/JIIT1 OPBIHIAIA]IbI.
3-Teopema. A TIKTOPTOYPHIIIBIHIA UHTETPATAAHATHIH (DYHKIMSIIApbl MEH HAKThl CaHAAPhI

Oepiicin. OHla (QYHKIUACH Ja KUBIHBIA HHTETPAJIAHBIII, ” fdxdy < H f dxdy + ” f,dxdy
A A A

TEHJITT OpBIHIATAIbI.

4-Teopema. A TIKTOpTOYpHIIIEI MEH OHBIH Oemmekreyi Oepincin. f dyakmmscsr A
JKUBIHBIH/IA aHBIKTAJIFaH jKoHE IeHenreH 0onceiH. OHpa f ¢GyHKIusCh A TIKTOPTOYPHIIIBIHAA
Puman OolipiHIIa wuHTEerpaganysl ymriH f GyHKIUSACHL 9P A, TikTOpTOYpBILILIHA

MHTETPAIIAHYbl KQXKETTI HKOHE KETKLTIKTI.

TencizaikTi nunTerpaaaay. Opraia MIH TypaJibl TeopemMajap.

5-teopema. Erepne A TikteprOypbimibiaaa f1, sxone f2 GyHKIMsIIAphl HHTETPATIAHBII, Op
(x,y) € A yuiiu fi(x,y) > fo(x,y) TeHci3airi opeiHaaica, OHIA

] f.dxdy > [[ f,dxdy
A A

6ousapl. COHBIH ilIiHE, erep A TIKTKOPTOYPHIIbIHIA f GYHKIMSICHI HHTErpaIaHbII, op (X,)) €
A yuin f(x,y) > 0 6onca, onna

j j fdxdy > 0

A
6-Teopema. a<b.xxone ¢ < d canmapsi O6epinin, A= [a,b]x[c,d], TikTepTOypbImbIHa f
(YHKIMSCHI MHTETPAJIIAaHCHIH.
Erepae kaiicei6ip m sxoHe M carmapsl MeH ap0ip (x,)) € A ymia m < f (X, y) < M 6oinca,
OHJIa
[[ fdxdy = po(A)
A
TEHJIT1 OpbIHAaNaTeIHAal 4 € [M, M ] canbl TaObLIaAbI.

Erepae f dyHkuumscel A )KuUbIHBIHAA Y31Ticci3 Ooica, OHA 4 CaHbI PeTiHAe QYHKIMSHBIH

MOHIH aiyFa O6osajibl, SFHU KaichIOip (§ , 77) € A ymuiin
[[ fdxdy= £ (& m)v(A)
A

7-teopema. Erepne f ¢pyHkumscel 4 TikrepTOYpHIIBIHAA UHTETpaiiaHca, onna | f|
GYHKIMSICHI A KUBIHBIHA MHTETPAAAHBII, KeJIeCl TeHCI3/IIT1 OPBIHIaa b

fAf fdxd% < jA [ |axdy

Exi eceni maTerpanasl ecenrtey. Eki eceni MHTErpaijiblH T€OMETPHSIIBIK MarbIHACBIHA
cyiieHe OThIphIN, Oonamak (opmynaHblH TypiH Oomkan kepemik. Ceutim, f(X,y) GyHKIUICH
Ara<x<b, c<y<d TiKTepTOYpHIIBIHA Y31JTiCCi3 KoHE Tepic emec Aenik. OH/Ia HHTETpabl
Oap >KoHE OHBIH MOHI JICHCHIH KOJIEMiHE TCH,.




[a,b] cermenTinin P, = {a = X, < X, < X, <....< X, =b} Genmexreyine A TiIKTOPTOYPHIIILIHBIE

Az[a,b]x[c,d]szJ[x.fl, x 1x[c,d] KIKTCYIH COMKEC KOWBIN, WHTErPAIAbIH aJTUTUBTIK KaCcHETI
i=1

OOUBIHIIIA KEJIEC] TEHIIKKE KeJIEMI3.

H f (x, y)dxdy = Zkll j ? f (x, y)dxdy
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